
Μαθηματικά Προσ. Γ’ Λυκείου 1/1 § 1.4 - Όριο Συνάρτησης στο 𝑥𝑜 ∈ ℝ

Θεώρημα Αντικατάστασης
1. Έστω οι συναρτήσεις 𝑓, 𝑔 ∶ ℝ → ℝ για τις οποίες ισχύουν:

lim
𝑥→1

𝑓(𝑥) = 2 και lim
𝑥→2

𝑔(𝑥) = 1

Να υπολογίσετε τα όρια:
α) lim

𝑥→2
𝑓(𝑔(𝑥)) β) lim

𝑥→1
𝑔(𝑓(𝑥))

2. Να υπολογίσετε τα παρακάτω όρια:
α) 𝐴 = lim

𝑥→0
𝜂𝜇4𝑥

𝑥 β) 𝐵 = lim
𝑥→0

𝑥
𝜂𝜇3𝑥 γ) Γ = lim

𝑥→0
𝜖𝜙3𝑥

𝑥

3. Να υπολογίσετε τα παρακάτω όρια:

α) 𝐴 = lim
𝑥→2

𝜂𝜇(𝜋𝑥)
𝑥 − 2 β) 𝐵 = lim

𝑥→3
𝜂𝜇(𝑥 − 3)

𝑥2 − 9 γ) Γ = lim
𝑥→5

𝜖𝜙(𝑥 − 5)
𝑥2 − 25

4. Να υπολογίσετε τα παρακάτω όρια:

α)𝐴 = lim
𝑥→1

√𝑥 − 2 3√𝑥 + 1
6√𝑥 − 1 β)𝐵 = lim

𝑥→0

√
𝑥2 + 1 − 3√𝑥2 + 1

3√𝑥2 + 1 − 1
γ)Γ = lim

𝑥→0
𝑥 − 3 3√𝑥 + 4 4√𝑥
𝑥 + √𝑥 + 4√𝑥

5. Αν lim
𝑥→3

𝑓(𝑥) = 5, να υπολογίσετε τα όρια:
α) 𝐴 = lim

ℎ→0
𝑓(ℎ + 3) β) 𝐵 = lim

ℎ→1
𝑓(3ℎ)

6. Δίνεται η συνάρτηση 𝑓 ∶ ℝ → ℝ για την οποία ισχύουν:

lim
𝑥→0

𝑓(𝑥) = 𝑓(0) και 𝑓(𝑥 + 𝑦) = 𝑓(𝑥) + 𝑓(𝑦) για κάθε 𝑥, 𝑦 ∈ ℝ

Να αποδείξετε ότι:
α) 𝑓(0) = 0 β) lim

𝑥→𝑥0
𝑓(𝑥) = 𝑓(𝑥0)
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