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ΤΤΤ   ΡΡΡ   ΑΑΑ   ΠΠΠ   ΕΕΕ   ΖΖΖ   ΑΑΑ            ΘΘΘ   ΕΕΕ   ΜΜΜ   ΑΑΑ   ΤΤΤ   ΩΩΩ   ΝΝΝ   
 

 

Άσκηση  280 (Θέμα 2ο)15028. 

Έστω κύκλος C με κέντρο Κ(1,2) και ακτίνα ρ=2 και ευθεία (ε) με εξίσωση 3x 4y 1 0+ − = . 

α) Να γράψετε την εξίσωση του κύκλου C.                                                    (Μονάδες 8) 

β) Να δείξετε ότι η απόσταση του κέντρου Κ(1,2) από την ευθεία (ε) είναι ίση με 2.                                                                                              

                                                                                                                       (Μονάδες 9) 

γ) Να δείξετε ότι η ευθεία (ε) εφάπτεται στον κύκλο C.                                  (Μονάδες 8) 

 

 

Άσκηση  281.  (Θέμα 2ο) 15680. 

Δίνεται ο κύκλος 2 2C : x y 2x 4y 1 0+ − − + =  με κέντρο (1, 2) και η ευθεία ( ) : 3x 4y 1 0 + + = . 

α) Να αποδείξετε ότι η ακτίνα του κύκλου C είναι   = 2 .                                          (Μονάδες 10) 

β) Να αποδείξετε ότι η απόσταση του κέντρου Κ από την ευθεία  είναι 
12

5
 .          (Μονάδες 10) 

γ) Να αιτιολογήσετε γιατί η ευθεία  και ο κύκλος C δεν έχουν κοινά σημεία.            (Μονάδες 5) 

 

 

Άσκηση  282, (Θέμα 2ο) 15994. 

Δίνεται η εξίσωση  2 2C : x y 4x 3 0+ − + =  (1). 

α) Να αποδείξετε ότι η εξίσωση (1) παριστάνει κύκλο του οποίου να βρείτε το κέντρο και την ακτί-

να.                                                                                                                             (Μονάδες 13) 

β) Να σχεδιάσετε τον κύκλο και να βρείτε, χρησιμοποιώντας το σχήμα ή με οποιανδήποτε άλλον 

τρόπο, τα κοινά του σημεία με τους άξονες.                                                              (Μονάδες 12) 

 

 

Άσκηση  283. (Θέμα 2ο) 16773. 

α) Να βρεθεί η εξίσωση του κύκλου που έχει κέντρο το Ο(0,0) και διέρχεται από το σημείο Α(1,2). 

(Μονάδες 08) 

β) Δίνεται ο κύκλος 2 2C : x y 5+ =  

i. Να βρεθεί η εξίσωση της εφαπτόμενής του στο σημείο Α.                                     (Μονάδες 09) 

ii. Να βρεθεί το σημείο Β, το οποίο είναι αντιδιαμετρικό του Α σε αυτόν τον κύκλο. (Μονάδες 08) 

 

 

Άσκηση  284. (Θέμα 2ο) 16808. 

Τα σημεία Α(-8, 1), Β(4, 5) και Γ(-4, 9) είναι σημεία ενός κύκλου C. 

α) Να αποδείξετε ότι το ευθύγραμμο τμήμα ΑΒ είναι διάμετρος του κύκλου. (Μονάδες 15) 

β) Να βρείτε την εξίσωση του κύκλου C.                                                                   (Μονάδες 10) 

 

 

Άσκηση  285. (Θέμα 4ο) 14954. 
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Θεωρούμε τις εξισώσεις  ( )1
: x y 0  − − = και ( ) ( ) ( )2

: 1 x 1 y 1 0  + −  − − + = . 

α) Να αποδείξετε ότι οι ( )1ε   και ( )2ε  παριστάνουν εξισώσεις ευθειών για κάθε τιμή της παραμέ-

τρου μ.                                                                                                     (Μονάδες 6) 

β) Να αποδείξτε ότι η οξεία γωνία των ευθειών ( )1ε   και ( )2ε  είναι 45  για κάθε τιμή της παραμέ-

τρου μ.                                                                                                    (Μονάδες 10) 

γ) Να αποδείξετε ότι τα σημεία τομής των ευθειών  ( )1ε   και ( )2ε ανήκουν στον κύκλο με κέντρο 

την αρχή των αξόνων και ακτίνα 1.                                                          (Μονάδες 9) 

 

Άσκηση  286. (Θέμα 4ο) 14984. 

Θεωρούμε τα σημεία Α(− 2,− 3) και Β(7, 9). Έστω S το σύνολο των σημείων Μ που είναι κορυφές 

των τριγώνων ΑΜΒ ώστε (ΑΜΒ) = 12 τ.μ. 

α) Να αποδείξτε ότι το S αποτελείται από τα σημεία των παραλλήλων ευθειών 

( ) − − =1ε : 4x 3y 9 0   και  ( ) − + =2ε : 4x 3y 7 0                                                  (Μονάδες 9) 

β) Να αποδείξετε ότι η ευθεία ΑΒ είναι η μεσοπαράλληλη των ( )1ε   και ( )2ε     (Μονάδες 9) 

γ) Θεωρούμε ένα σημείο Μ1 στην ( )1ε  και ένα σημείο Μ2 στην ( )2ε   ώστε να σχηματίζεται το 

τετράπλευρο ΑΜ1ΒΜ2. Πόσο είναι το εμβαδόν του; Πόσα τετράπλευρα ΑΧΒΥ υπάρχουν, αν το Χ 

πρέπει να είναι σημείο της ( )1ε  και το Υ σημείο της ( )2ε , που έχουν το ίδιο εμβαδό με το 

ΑΜ1ΒΜ2; Εξηγήστε.                                                                                            (Μονάδες 7) 

 

Άσκηση  287. (Θέμα 4ο) 15030. 

Δίνεται ο κύκλος ( ) ( )− + + =
2 2

C : x 2 y 3 5  και η ευθεία ( ) + + =ε : 2x y 5 0  . 

α) Να βρείτε το κέντρο και την ακτίνα του κύκλου C .                                         (Μονάδες 6) 

β) Να δείξετε ότι ο κύκλος C και η ευθεία (ε ) δεν έχουν κοινά σημεία.               (Μονάδες 6) 

γ) Να δείξετε ότι υπάρχουν δύο ευθείες ( )1ε , ( )2ε   που είναι παράλληλες στην ευθεία ( )   και 

εφάπτονται του κύκλου C και να βρείτε τις εξισώσεις τους.                                (Μονάδες 7) 

δ) Να βρείτε τη μεσοπαράλληλη των ευθειών ( )1ε , ( )2ε .                                 (Μονάδες 6) 

 

Άσκηση  288. (Θέμα 4ο) 15080. 

Δίνονται οι εξισώσεις ( )+ − − =2 2

1C : x y 2x 8 0 1  και ( )+ − + =2 2

2C : x y 6x 8 0 2  . 

α) Να δείξετε ότι οι (1) και (2) είναι εξισώσεις κύκλων, με κέντρα (1,0), (3,0) και ακτίνες 1 = 3 

,2 =1 αντίστοιχα.                                                                                           (Μονάδες 6) 

β) i. Να βρείτε το μήκος της διακέντρου ().                                                (Μονάδες 5) 

ii. Να δείξετε ότι ο κύκλος C2 εφάπτεται εσωτερικά του κύκλου C1 .             (Μονάδες 5) 

γ) Να βρείτε τις εξισώσεις των εφαπτομένων του κύκλου C1 που εφάπτονται στον κύκλο C2 .   

                                                                                                                        (Μονάδες 9) 

 

Άσκηση  289. (Θέμα 4ο) 15081. 

Δίνονται οι κύκλοι  
2 2

1
C : x y 2 2x 1 0 + + + =  και 

2 2

2
C : x y 6 2x 9 0 + − + =  

α) Να δείξετε ότι οι κύκλοι C1 και C2 έχουν κέντρα ( ) ( )−Κ 2,0 ,Λ 3 2,0  και ακτίνες 

= =1 2ρ 1,ρ 3 αντίστοιχα.                                                                                                                  

(Μονάδες 8) 

β) i. Να δείξετε ότι από την αρχή των αξόνων διέρχονται δύο κοινές εφαπτόμενες των κύκλων C1 
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και C2 .                                                                                                                        (Μονάδες 10) 

ii. Να σχεδιάσετε ένα πρόχειρο σχήμα όπου να φαίνονται οι κύκλοι και οι δύο αυτές εφαπτόμενες.                                                                                                                  

                                                                                                                                     (Μονάδες 7) 

 

Άσκηση  290. (Θέμα 4ο) 15272.  

Δίνεται η εξίσωση + − + = −2 2C : x y 2x 4y 1  

α) Να αποδείξετε ότι παριστάνει κύκλο του οποίου να βρείτε το κέντρο και την ακτίνα.  

(Μονάδες 6) 

β) Να αποδείξετε ότι το σημείο M(3, 2) βρίσκεται έξω από τον κύκλο.             (Μονάδες 7) 

γ) Να βρείτε τις εφαπτόμενες του κύκλου που διέρχονται από το Μ.               (Μονάδες 12) 

 

 

Άσκηση  291. (Θέμα 4ο) 15432. 

Δίνεται η εξίσωση ( )2 2C : x y 4 x 2 y 4 0,  1+ −  −  + =  . 

α) Να βρείτε τις τιμές του κ ώστε η εξίσωση (1) να παριστάνει κύκλο.           (Μονάδες 7) 

β) Να βρείτε τις συντεταγμένες του κέντρου και την ακτίνα του κάθε κύκλου.       (Μονάδες 3) 

γ) Να βρείτε την ευθεία στην οποία ανήκουν τα κέντρα των παραπάνω κύκλων     (Μονάδες 7)                                                                                            

δ) Για κ = 1 να βρείτε την εξίσωση εφαπτομένης του αντίστοιχου κύκλου της εξίσωσης (1)         

στο σημείο Γ(2,2).                                                                                                       (Μονάδες 8) 

 

 

Άσκηση  292. (Θέμα 4ο) 15628. 

Δίνεται η εξίσωση ( ) ( ) ( ) ( )+ + − − + + − =  +2 2C : x y 4 2κ x 2 1 κ y 5 2κ 0,κ 0,  1 . 

α) Να αποδείξετε ότι η (I) παριστάνει κύκλο με κέντρο ( )− +M κ 2,κ 1  και ακτίνα =ρ κ 2  για κά-

θε k > 0.                                                                                                                    (Μονάδες 10) 

β) Να αποδείξετε ότι το σημείο M ανήκει σε μια σταθερή ευθεία για κάθε k > 0. (Μονάδες 7) 

γ) Να αποδείξετε ότι η ευθεία ( ) + + =ε : x y 1 0  είναι εφαπτομένη του παραπάνω κύκλου για κάθε 

k > 0.                                                                                                                        (Μονάδες 8) 

    

 

Άσκηση  293. (Θέμα 4ο) 15646. 

Δίνονται οι κύκλοι ( ) ( )− + − =
2 2

1C : x 1 y 1 9  και ( ) ( )− + − =
2 2

1C : x 4 y 4 9 . 

α) Να δείξετε ότι τα κέντρα , των κύκλων C1 και C2 αντίστοιχα βρίσκονται στην διχοτόμο της 

γωνίας xΟy του συστήματος συντεταγμένων.                                                  (Μονάδες 8) 

β) Να βρείτε τα σημεία τομής , , των κύκλων C1 και C2 .                           (Μονάδες 7) 

γ) Να βρείτε τα σημεία της ευθείας =y x  ώστε το τρίγωνο που σχηματίζεται με τα , να έχει εμ-

βαδόν21 τ.μ.        

                                                                                                                         (Μονάδες 10) 

 

 Άσκηση  294.  (Θέμα 4ο) 16191. 

Δίνονται τα σημεία Α(1,1), Β(5,5). 

α) Αν για το σημείο ( )M x,y  ισχύει + =
2 2

AM BM 32  ,να αποδείξετε ότι: 

i. Το σημείο Μ βρίσκεται πάνω στην καμπύλη με εξίσωση ( )+ − − + =2 2x y 6y 6x 10 0 1    

                                                                                                                      (Μονάδες 08) 

ii. Η εξίσωση (1) παριστάνει κύκλο.                                                             (Μονάδες 03) 
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β) Αν το κέντρο του κύκλου είναι το Κ(3,3) και η ακτίνα του =ρ 2 2  . 

i. Να διερευνήσετε για ποιες τιμές του λ η ευθεία ( ) + =ε : λx y 2   εφάπτεται του κύκλου (1).  

ii. Υπάρχει τιμή του λ για την οποία η ευθεία (ε) σχηματίζει με την ΑΒ γωνία 45 ; (Μον. 7+7) 

 

Άσκηση  295.  (Θέμα 2  22056) 

 

 
Άσκηση  296.  (Θέμα 2  18968) 

 
Άσκηση  297.  (Θέμα 2  18749) 

 
 

Άσκηση  298.  (Θέμα 2  22172) 
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Άσκηση  299.  (Θέμα 2  22279)

 

 
 

Άσκηση  300.  (Θέμα 2  22147) 

 
 

Άσκηση  301.  (Θέμα 2  21962) 

 
 

Άσκηση  302.  (Θέμα 2  20890) 

 
 

Άσκηση  303.  (Θέμα 2  18241) 
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Άσκηση  304.  (Θέμα 2  18700) 

 

 
 

 

Άσκηση  305.  (Θέμα 2  19039) 

 
 

Άσκηση  306.  (Θέμα 2  18239) 

 
 

Άσκηση  307.  (Θέμα 2  18238) 

 
 

Άσκηση  308.  (Θέμα 2  17317) 
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Άσκηση  309.  (Θέμα 2  15994) 

 

 
 

 

Άσκηση  310.  (Θέμα 2  15680) 

 
 

 

Άσκηση  311.  (Θέμα 2  16773) 

 
 

 

Άσκηση  312.  (Θέμα 2  16808) 

 
 

 

Άσκηση  313.  (Θέμα 2  15028) 
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Άσκηση  314.  (Θέμα 4  20745) 

 

 

 
 

Άσκηση  315.  (Θέμα 4  33696) 

 
 

Άσκηση  316.  (Θέμα 4  22069) 
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Άσκηση  317.  (Θέμα 4  22066) 

 

 
 

 

Άσκηση  318.  (Θέμα 4  22062) 

 
 

 

Άσκηση  319.  (Θέμα 4  22061) 
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Άσκηση  320.  (Θέμα 4  21696) 

 

 
 

 

Άσκηση  321.  (Θέμα 2  20651)

 
 

 

Άσκηση  322.  (Θέμα 4  21683) 
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Άσκηση  323.  (Θέμα 4  20650) 

 
 

Άσκηση  324.  (Θέμα 4  18871) 

 

 
 

Άσκηση  325.  (Θέμα 4  18781) 
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Άσκηση  326.  (Θέμα 4  18467) 

 
 

Άσκηση  327.  (Θέμα 4  15177) 

 

 
 

Άσκηση  328.  (Θέμα 4  20863) 
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Άσκηση  329.  (Θέμα 4  20700) 

 
 

Άσκηση  330.  (Θέμα 4  18521) 

 
 

Άσκηση  331.  (Θέμα 4  22508) 

 
 

Άσκηση  332.  (Θέμα 4  22239) 
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Άσκηση  333.  (Θέμα 4  22223) 

 
 

Άσκηση  334.  (Θέμα 4  22214) 

 

 
 

Άσκηση  335.  (Θέμα 4  22280) 

 
 

 

Άσκηση  336.  (Θέμα 4  22264) 
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Άσκηση  337.  (Θέμα 4  21349) 

 
 

Άσκηση  338.  (Θέμα 4  21159) 

 

 
 

 

Άσκηση  339.  (Θέμα 4  21276) 
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Άσκηση  340.  (Θέμα 4  18416) 

 
Άσκηση  341.  (Θέμα 4  21154) 

 

 
Άσκηση  342.  (Θέμα 4  20091) 

 
 

Άσκηση  343.  (Θέμα 2  15089) 
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Άσκηση  344.  (Θέμα 2  20229) 

 
Άσκηση  345.  (Θέμα 4  18415) 

 

 
Άσκηση  346.  (Θέμα 4  18237) 

 
 

Άσκηση  347.  (Θέμα 4  15042) 
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Άσκηση  348.  (Θέμα 4  18569) 

 

 
 

Άσκηση  349.  (Θέμα 4  18567) 

 
 

Άσκηση  350.  (Θέμα 4  18247) 

 
 

 

 

 

 

 

 

 



 

2ο Γενικό Λύκειο Ηρακλείου                                                       Ανδρέας   Παντερής  MSc 

 

Εργασία  6η          Εξίσωση  κύκλου Σελίδα 130 
 

Άσκηση  351.  (Θέμα 4  15791) 

 
 

Άσκηση  352.  (Θέμα 4  15082) 

 

 
 

Άσκηση  353.  (Θέμα 4  15826) 
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Άσκηση  354.  (Θέμα 4  15993) 

 
 

Άσκηση  355.  (Θέμα 4  15646) 

 
 

Άσκηση  356.  (Θέμα 4  15080) 

 
 

Άσκηση  357.  (Θέμα 4  14954) 
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Άσκηση  358.  (Θέμα 4  16191) 

 

 
 

Άσκηση  359.  (Θέμα 4  15628) 

 
Άσκηση  360.  (Θέμα 4  15432) 

 
Άσκηση  361.  (Θέμα 4  15272) 

 
 

Άσκηση  362.  (Θέμα 4  15081) 
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Άσκηση  363.  (Θέμα 4  15030) 

 

 
 

 

 


