Μαθηματικά Γ΄ Γυμνασίου | Ενότητα 1.1.Β: Δυνάμεις Πραγματικών Αριθμών
	ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ Γ΄ ΓΥΜΝΑΣΙΟΥ - ΦΥΛΛΟ ΕΡΓΑΣΙΑΣ
ΕΝΟΤΗΤΑ 1.1.Β: ΔΥΝΑΜΕΙΣ ΠΡΑΓΜΑΤΙΚΩΝ ΑΡΙΘΜΩΝ
Δημιουργία: Ρωμανιάς Γιώργος  |  Πλαίσιο Διδασκαλίας: Lesson Study (Μελέτη Μαθήματος)



	Ονοματεπώνυμο Μαθητή/τριών: ____________________________________
	Ημερομηνία: ________                   Τμήμα: ____



Φάση 1: Διερεύνηση & Πρόληψη Παρανοήσεων 
Δραστηριότητα 1: Να υπολογίσετε τις παρακάτω δυνάμεις στην ομάδα σας, παρατηρώντας προσεκτικά τη βάση, τον εκθέτη και τη θέση των παρενθέσεων:
	2³ = ...................................
	(-2)³ = ...................................

	2⁴ = ...................................
	(-2)⁴ = ...................................

	-2⁴ = ...................................
	2⁰ = ...................................

	2⁻³ = ...................................
	3⁻² = ...................................



	💬 Σημεία Συζήτησης Ομάδας (Lesson Study Observation):
1. Ποια είναι η διαφορά μεταξύ των παραστάσεων (-2)⁴ και -2⁴;
2. Πότε μια δύναμη με αρνητική βάση έχει θετικό αποτέλεσμα και πότε αρνητικό;
Απάντηση/Συμπέρασμα Ομάδας: __________________________________________________________________________



Φάση 2: Βασική Θεωρία & Ορισμοί
	📌 Ορισμός Δύναμης Πραγματικού Αριθμού:
Η δύναμη με βάση έναν πραγματικό αριθμό α και εκθέτη έναν φυσικό αριθμό ν ≥ 2 συμβολίζεται με αν και είναι το γινόμενο ν παραγόντων ίσων με τον αριθμό α. Δηλαδή:
αᵛ = α · α · α · ... · α  (ν παράγοντες)

Ορίζουμε ακόμα:
•  α¹ = α
•  α⁰ = 1  (με α ≠ 0)
•  α⁻ᵛ = 1 / αᵛ  (με α ≠ 0 και ν φυσικό)
•  (α/β)⁻ᵛ = (β/α)ᵛ  (με α, β ≠ 0)



Φάση 3: Ιδιότητες Δυνάμεων Πραγματικών Αριθμών
	Ιδιότητα
	Μαθηματικός Τύπος
	Παράδειγμα / Εφαρμογή

	Πολλαπλασιασμός δυνάμεων με την ίδια βάση
	ακ· αλ = ακ+λ
	2³ · 2⁴ = 2³⁺⁴ = 2⁷ ,    54· 56·5=.......

	Διαίρεση δυνάμεων με την ίδια βάση
	ακ : αλ = ακ-λ
	3⁵ : 3³ = 3⁵⁻³ = 3²,     

	Δύναμη γινομένου
	(α · β)κ = ακ· βκ
	(2x)² = 2² · x² = 4x² ,  (3·χ )2=  
2,52·42=                   82· 1,252 =      

	Δύναμη πηλίκου
	(α / β)κ = ακ / βκ
	(2/3)³ = 2³ / 3³ = 8 / 27

	Δύναμη σε δύναμη
	(ακ)λ= ακ·λ
	(2³)² = 2³·² = 2⁶,  5=         (5=
(5-2)-4=

	Δύναμη πηλίκου σε αρνητικό εκθέτη
	(α / β)-κ = βκ / ακ
	-2 = (2=    , (-2 =





Φάση 4: Δραστηριότητες Εφαρμογής & Ασκήσεις
Άσκηση 1 (Εφαρμογή Ιδιοτήτων): Να υπολογίσετε το αποτέλεσμα των παρακάτω παραστάσεων:
	1)  2³ · 2⁴ = ...................................
	2)  34⁵ : 34³ = ...................................

	3)  (5x)² = ...................................
	4)  2⁴ · 5⁴ = ...................................

	5)  (2/3)³ = ...................................
	6)  (2³)² = ...................................

	7)  (2/3)⁻⁴ = ...................................
	8)  (-5)⁶ : 5⁶ = ...................................



Άσκηση 2 (Απλοποίηση Αλγεβρικών Παραστάσεων): Να απλοποιήσετε τις παραστάσεις χρησιμοποιώντας τις ιδιότητες των δυνάμεων:
α)  A = (x³ · x⁻²) / x⁻⁴ = ._________________________________________________________

β)  B = (y² · y³)³ · y⁻¹⁰ = ._________________________________________________________

γ)  Γ = (a⁴ · b²)³ / (a³ · b)⁻² = .______________________________________________________

Άσκηση 3 (Αριθμητικές Παραστάσεις & Προτεραιότητα Πράξεων): Να υπολογίσετε την τιμή των παραστάσεων Α και Β:
	💡 Υπενθύμιση - Προτεραιότητα Πράξεων:
1. Πράξεις μέσα στις παρενθέσεις  |  2. Υπολογισμός Δυνάμεων  |  3. Πολλαπλασιασμοί & Διαιρέσεις  |  4. Προσθέσεις & Αφαιρέσεις


[bookmark: _GoBack]
	Α = (-2)² · (-3) + 2 · 3² - 5² · (-2) : 5 - 6

Υπολογισμός / Βήματα:





	Β = (2 · 5 - 3²) + 2 · (2³ - 4) - 12 : (-3)

Υπολογισμός / Βήματα:









Φάση 5: Αναστοχασμός Ομάδας & Εργασία για το Σπίτι
	Κριτήριο Αυτοαξιολόγησης (Lesson Study)
	Πολύ
	Αρκετά
	Χρειάζομαι Εξάσκηση

	1. Κατανόησα τη σημασία της βάσης, του εκθέτη και του προσήμου.
	☐
	☐
	☐

	2. Μπορώ να εφαρμόζω τις 5 βασικές ιδιότητες των δυνάμεων.
	☐
	☐
	☐

	3. Υπολογίζω σωστά αριθμητικές παραστάσεις με προτεραιότητα πράξεων.
	☐
	☐
	☐



	📚 Προτεινόμενη Εργασία για το Σπίτι (Σχολικό Βιβλίο):
1. Μελέτη Θεωρίας: Σελίδα 17 σχολικού βιβλίου.
2. Ερωτήσεις Κατανόησης: Σελίδες 18-19, Ερωτήσεις 1, 2,3, 4.
3. Ασκήσεις Εμπέδωσης: Σελίδα 19, Ασκήσεις 1, 2, 3α,β,ε,στ, 4.



Δημιουργία: Ρωμανιάς Γιώργος  |  Φύλλο Εργασίας (Lesson Study)
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