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3.3  Η Έλλειψη 

 

1. ΘΕΜΑ_2_20865 

Γίλνληαη νη ειιείςεηο 

   
2 2

2 2

1 2

x y
C : x 4y 4, C : 1

16 4
   

 

θαη νη γξαθηθέο ηνπο παξαζηάζεηο ζην ζρήκα. 

 α)  Να βξείηε ηα κήθε ησλ αμόλσλ θαη ηηο εζηίεο ησλ δύν 

ειιείςεσλ. 

 β)  Από ην ζρήκα θαίλεηαη όηη νη δύν ειιείςεηο έρνπλ ηελ ίδηα εθθεληξόηεηα.  

  Να απνδείμεηε όηη απηό είλαη αιεζέο. 

 

2. ΘΕΜΑ_2_20658 

Γίλεηαη ε έιιεηςε  c  κε εμίζσζε 

2 2x   y
1

4 16
  . 

 α)  Να δηθαηνινγήζεηε όηη α 4 , β 2  θαη γ 2 3 . 

 β)  Να βξείηε ηα κήθε ησλ αμόλσλ θαη ηηο εζηίεο ηεο έιιεηςεο  c . 

 γ)  Να ζρεδηάζεηε ηελ έιιεηςε  c  θαη ηνλ θύθιν 
2 2x y 16   ζην ίδην ζύζηεκα αμόλσλ. 

 

3. ΘΕΜΑ_2_21648 

Η έιιεηςε  C  έρεη εζηίεο ηα ζεκεία     Δ 3,0 , Δ 3,0   θαη δηέξρεηαη από ην ζεκείν 
12

Μ 4,
5

 
 
 

.  

 α)  Να απνδείμεηε όηη ην κήθνο ηνπ κεγάινπ άμνλα είλαη 10. 

 β)  Να βξείηε ηελ εμίζσζε ηεο  C . 

 γ)  Να βξείηε ηελ εμίζσζε ηεο εθαπηνκέλεο ηεο  C  ζην ζεκείν ηεο 
12

Μ 4,
5

 
 
 

.  

Γίλεηαη όηη 1369 37 . 

 

4. ΘΕΜΑ_2_21647 

Η έιιεηςε  C   έρεη εζηίεο ηα ζεκεία    4,0 , 4,0    θαη κεγάιν άμνλα 10. Να βξείηε: 

 α)  ηελ εμίζσζε ηεο  C , 

 β)  ηελ εθθεληξόηεηά ηεο  C , 

 γ)  ηελ εμίζσζε ηεο εθαπηνκέλεο ηεο  C  ζην ζεκείν ηεο 
9

Μ 4,
5

 
 
 

.  
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5. ΘΕΜΑ_2_20718 

Γίλεηαη ε έιιεηςε   C  κε εμίζσζε 
2 2x y

1
9 25
  . 

 α)  Να βξείηε ηηο εζηίεο ηεο. 

 β)  Να ζρεδηάζεηε ηελ έιιεηςε  C  ζε νξζνθαλνληθό ζύζηεκα ζπληεηαγκέλσλ. 

 γ)  Να ζρεδηάζεηε ζην ίδην νξζνθαλνληθό ζύζηεκα ηηο εθαπηόκελεο ζηηο θνξπθέο ηεο  C  θαη λα γξάςεηε 

ηηο εμηζώζεηο ηνπο.   

 

6. ΘΕΜΑ_2_22564 

Γίλνληαη νη ειιείςεηο     
2 2 2 2

1 2

x y x y
C : 1 C : 1

12 6 6 12
     .      

 α)  Να απνδείμεηε όηη ηα ζεκεία    2,2 2,2      

αλήθνπλ θαη ζηηο δύν ειιείςεηο.  

 β)  Να απνδείμεηε όηη ε εμίζσζε ηεο εθαπηνκέλεο  1  ηεο 

έιιεηςεο  1C  ζην ζεκείν Α θαη ε  εμίζσζε ηεο 

εθαπηνκέλεο  2 ηεο έιιεηςεο  2C  ζην ζεκείν Β είλαη 

αληίζηνηρα  x 2y 6 0 θαη 2x y 6 0.        

 γ)  Να απνδείμεηε όηη νη εθαπηνκέλεο  1 ,  2  είλαη θάζεηεο.                        

 

7. ΘΕΜΑ_2_22558 

Η έιιεηςε ηνπ παξαθάησ ζρήκαηνο έρεη εζηίεο ηα ζεκεία 

   E 2,0 2,0     θαη κήθνο κεγάινπ άμνλα   ' 8.    

 α)  Να απνδείμεηε όηη ε έιιεηςε έρεη εμίζσζε  
2 2x y

1.
16 12

                                

 β)  Έζησ  ΢  θαη  Ρ  ηα ζεκεία ηεο έιιεηςεο πνπ έρνπλ ηελ ίδηα 

ηεηκεκέλε κε ηελ εζηία  2,0 .  Δπίζεο ην  ΢ έρεη ζεηηθή 

ηεηαγκέλε θαη ην Ρ αξλεηηθή ηεηαγκέλε. 

  i.  Να απνδείμεηε όηη    2,3 2, 3 .      

  ii.  Να βξείηε ην κήθνο ηνπ ηκήκαηνο ΢Ρ.  

 

8. ΘΕΜΑ_2_22556 

Η έιιεηςε ηνπ ζρήκαηνο έρεη θνξπθέο ηα ζεκεία 

   5,0 , 5,0 ,    0, 4   θαη  0,4 .  

 α)  Να απνδείμεηε όηη: 

  i.  ηα κήθε ησλ αμόλσλ ηεο έιιεηςεο είλαη  Α Α 10 
 
θαη 
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 Β Β 8,   

  ii.  νη εζηίεο ηεο έιιεηςεο είλαη ηα ζεκεία    Δ 3,0 θαη Δ 3,0 .               

 β)  Έζησ Μ έλα ζεκείν ηεο έιιεηςεο. Να απνδείμεηε όηη      10.     

 

9. ΘΕΜΑ_2_22268 

Γίλεηαη ε εμίζσζε    
2 2x y

1 1 .
9 4
   

 α)  Να γξάςεηε ζην ηεηξάδηό ζαο ζπκπιεξσκέλε ηελ παξαθάησ πξόηαζε :  

«Σα ζεκεία ηνπ επηπέδνπ πνπ επαιεζεύνπλ ηελ εμίζσζε  1  βξίζθνληαη ζε κηα θακπύιε πνπ νλνκάδεηαη  

……………….. Οη  εζηίεο ηεο Δ θαη E , έρνπλ  ζπληεηαγκέλεο   E .....,.....  θαη   E .....,..... .  Σν κήθνο 

ηνπ κεγάινπ άμνλα είλαη ίζν κε ….. θαη ε εθθεληξόηεηα ηεο  είλαη ίζε κε ………».  

 β)  Να βξείηε ηελ εμίζσζε ηεο επζείαο ε ε νπνία εθάπηεηαη ζηελ θακπύιε πνπ πεξηγξάθεη ε εμίζσζε  1 , 

ζην ζεκείν ηεο  B 0, 2 .  

  

10. ΘΕΜΑ_2_22168 

 Γίλνληαη ε παξαβνιή 2y 2px  θαη ε έιιεηςε  
2 2

2 2

x y
1 .

α β
   

 α)  Αλ ε παξαβνιή δηέξρεηαη από ην ζεκείν  Α 1,2 ,  λα βξείηε: 

 i.  ηελ εμίζσζε ηεο παξαβνιήο.                                                                             

 ii.  ηελ εζηία Δ ηεο παξαβνιήο.  

 β)  Να βξεζεί ε εμίζσζε ηεο έιιεηςεο κε θέληξν ην Ο, αλ ε κηα εζηία ηεο είλαη ην ζεκείν   Δ 1,0  θαη ν 

κεγάινο άμνλαο ηεο έρεη κήθνο ίζν κε  4 .                                                                                            

 

11. ΘΕΜΑ_2_22192 

Γίλεηαη ε έιιεηςε  C  κε εμίζσζε   
2 2x y

1 1 .
225 81

   

 α)  Να βξείηε ηηο ζπληεηαγκέλεο ησλ εζηηώλ E .   

 β)  Να απνδείμεηε όηη ην ζεκείν  0,9  είλαη ζεκείν ηεο έιιεηςεο. 

 γ)  Να βξείηε ηελ εμίζσζε ηεο εθαπηνκέλεο έιιεηςεο ζην ζεκείν ηεο  0,9 . 

 

12. ΘΕΜΑ_2_21308 

΢ε θαξηεζηαλό επίπεδν Οxy δίλεηαη ε έιιεηςε  
2 2x y

1.
25 16

   Να βξείηε: 

 α)  ηηο ζπληεηαγκέλεο ησλ εζηηώλ E    ηεο έιιεηςεο θαη ηελ απόζηαζή ηνπο , 

 β)  ην κήθνο ηνπ κηθξνύ άμνλα θαη ην κήθνο ηνπ κεγάινπ άμνλα ηεο έιιεηςεο ,  
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 γ)  ηελ εμίζσζε ηεο εθαπηνκέλεο    ηεο έιιεηςεο ζην ζεκείν ηεο  0,4 .   

 

13. ΘΕΜΑ_2_20883 

Γίλεηαη ε εμίζσζε ηεο έιιεηςεο   2 2C :16x 25y 400.   

 α)  Να βξείηε ηα κήθε BB , AA   ηνπ κηθξνύ θαη ηνλ κεγάινπ άμνλα ηεο έιιεηςεο, θαζώο θαη ηηο εζηίεο ηεο 

E .   

 β)  Αλ    E 3,0 3,0 ,    λα γξάςεηε ηελ εμίζσζε ηεο παξαβνιήο πνπ έρεη εζηία ην ζεκείν  θαη 

δηεπζεηνύζα ηελ επζεία  πνπ δηέξρεηαη από ην Δ θαη είλαη παξάιιειε ζηνλ άμνλα y y.  

 

14. ΘΕΜΑ_4_21655 

΢ην ζρήκα δίλεηαη ε έιιεηςε  C  κε θέληξν ην 

 Ο 0,0 , εζηίεο ηα ζεκεία ,    θαη θνξπθέο ηα 

ζεκεία  5,0 ,   5,0 , ,     . Αλ είλαη γλσζηό 

όηη ην ηεηξάπιεπξν     είλαη ηεηξάγσλν, λα 

βξείηε:  

 α)  ηηο ζπληεηαγκέλεο ησλ ζεκείσλ , , ,     , 

 β)  ηελ εμίζσζε ηεο έιιεηςεο  C . 

 γ)  Έζησ   ηπραίν ζεκείν ηεο  C , πνπ δελ ηαπηίδεηαη κε θάπνην από ηα ,   .  

  i.  λα απνδείμεηε όηη όια ηα ηξίγσλα 
 
έρνπλ ηελ ίδηα πεξίκεηξν ηελ νπνία λα πξνζδηνξίζεηε. 

  ii.  λα βξείηε ηηο ζπληεηαγκέλεο ηνπ M γηα ηηο νπνίεο ην εκβαδόλ ηνπ ηξηγώλνπ 
 
παίξλεη ηε κέγηζηε 

ηηκή ηνπ, ηελ νπνία θαη λα πξνζδηνξίζεηε. 

 

15. ΘΕΜΑ_4_20722 

Έζησ  x, y  κεηαβιεηό ζεκείν ηνπ επηπέδνπ γηα ην νπνίν ηζρύεη    ΚΔ ΚΔ 10  , όπνπ  E 3,0  θαη 

 Δ 3,0 .    

 α)  Να βξείηε ην είδνο ηεο θακπύιεο  C  πάλσ ζηελ νπνία θηλείηαη ην ζεκείν Κ  θαη λα γξάςεηε ηελ 

εμίζσζή ηεο, αηηηνινγώληαο ηελ απάληεζή ζαο.  

Έζησ  
2 2x y

C : 1
25 16

    θαη   : 3x 5y 25 .    

 β)  Να απνδείμεηε όηη  C θαη ( )
 
έρνπλ έλα κόλν θνηλό ζεκείν Μ ηνπ νπνίνπ λαβξείηε ηηο ζπληεηαγκέλεο. 

 γ)  Να εξκελεύζεηε γξαθηθά ην ζπκπέξαζκα ηνπ εξσηήκαηνο β) θαη λα ζρεδηάζεηε ζην ίδην νξζνθαλνληθό 

ζύζηεκα ηελ έιιεηςε  C  θαη ηελ επζεία   . 

 δ)  Να ζρεδηάζεηε ηε δηρνηόκν ηεο γσλίαο ˆΔΜΔ  θαη λα βξείηε ηελ εμίζσζή ηεο . 
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16. ΘΕΜΑ_4_20666 

Η ηξνρηά ηεο Γεο γύξσ από ηνλ Ήιην είλαη κηα 

έιιεηςε κε κία εζηία ηνλ Ήιην. Η ειάρηζηε 

απόζηαζε ηνπ θέληξνπ ηεο Γεο από ην θέληξν ηνπ 

Ήιηνπ είλαη 147,5   εθαηνκκύξηα Km θαη ε 

κέγηζηε AH 152,5  εθαηνκκύξηα Km. ΢ην 

ζρήκα ζεσξνύκε όηη ηα ζεκεία H θαη Γ είλαη ηα 

θέληξα ηνπ Ήιηνπ θαη ηεο Γεο αληίζηνηρα. Θεσξνύκε νξζνγώλην ζύζηεκα αμόλσλ κε αξρή ην κέζν ηνπ ΗΔ 

θαη x x  ηνλ κεγάιν άμνλα ηεο έιιεηςεο, ελώ ν άμνλαο y y  είλαη ε κεζνθάζεηνο ηνπ HE . 

 α)  Να απνδείμεηε  ΡΑ 300  εθαηνκκύξηα Km,  HE 5  εθαηνκκύξηα Km θαη όηη ε εθθεληξόηεηα ηεο 

έιιεηςεο είλαη 
1

.
60

     

 β)  Γηα κηα ηπραία ζέζε ηεο Γεο πάλσ ζηελ ειιεηπηηθή ηξνρηά, λα ππνινγίζεηε ηελ πεξίκεηξν ηνπ ηξηγώλνπ 

ΗΓΔ. 

 γ)  Αλ νλνκάζνπκε t t  ηελ εθαπηνκέλε επζεία ηεο έιιεηςεο ζην Γ, λα απνδείμεηε όηη νη γσλίεο  ˆt  θαη  

ˆt είλαη ίζεο. 

 

17. ΘΕΜΑ_4_20726 

Έλαο θαηαζθεπαζηήο κπηιηάξδσλ ζέιεη λα 

θαηαζθεπάζεη έλα ειιεηπηηθό κπηιηάξδν όπσο 

απηό ηνπ ζρήκαηνο (ζρήκα 1). Σν πεξίγξακκα 

ηνπ κπηιηάξδνπ είλαη έιιεηςε κε εζηίεο ηα 

ζεκεία  3,0  θαη  3,0  . Η κνλαδηθή 

ηξύπα ηνπ κπηιηάξδνπ έρεη ζρήκα θύθινπ (ν 

καύξνο θύθινο ζην ζρήκα 1) κε θέληξν ην 

ζεκείν  . Γηα λα ζρεδηάζεη ν θαηαζθεπαζηήο ην πεξίγξακκα ηνπ κπηιηάξδνπ πάλσ ζε κία μύιηλε επίπεδε 

επηθάλεηα, ηνπνζέηεζε ζηα ζεκεία     δύν θαξθηά ζηα νπνία έδεζε ηηο άθξεο ελόο ζρνηληνύ κήθνπο 10 

κνλάδσλ κήθνπο. ΢ηε ζπλέρεηα κε έλα κνιύβη δηαηεξνύζε ην ζρνηλί ηελησκέλν, ώζηε απηό, θαηά ηελ θίλεζή 

ηνπ, λα δηαγξάςεη έιιεηςε  C  όπσο θαίλεηαη ζην παξαθάησ (ζρήκα 2). 

 α)  Να βξείηε ηα κήθε ηνπ κεγάινπ θαη ηνπ κηθξνύ άμνλα ηεο έιιεηςεο  C . 

 β)  Να γξάςεηε ηελ εμίζσζε ηεο έιιεηςεο  C  θαη λα βξείηε ηελ εθθεληξόηεηά ηεο. 

 γ)  Έλαο παίθηεο ηνπνζεηεί κηα άζπξε κπάια (ν άζπξνο θύθινο ζην ζρήκα 1) αθξηβώο ζην ζεκείν Δ. 

΢θνπεύεη λα ρηππήζεη ηελ άζπξε κπάια ώζηε αθνύ απηή πξνζθξνύζεη πξώηα ζην ειιεηπηηθό πεξίγξακκα 

ηνπ κπηιηάξδνπ, ζηε ζπλέρεηα λα πέζεη ζηελ ηξύπα. Αλ ζεσξήζνπκε όηη ν παίθηεο ζα ρηππήζεη κε όζε 

δύλακε απαηηείηαη γηα λα θηάζεη ε κπάια ζηελ ηξύπα θαη ην ρηύπεκα ζα είλαη ζην θέληξν ηεο κπάιαο 

ώζηε απηή λα θπιά ρσξίο λα πεξηζηξέθεηαη, λα βξείηε ζε πνην ζεκείν ηεο έιιεηςεο  C  πξέπεη λα 

ζεκαδέςεη, ώζηε κε έλα κόλν ρηύπεκα ε κπάια λα κπεη ζηελ ηξύπα: 
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  i.  κόλν ζηα άθξα ηνπ κεγάινπ άμνλα. 

  ii.  κόλν ζηα άθξα ηνπ κηθξνύ άμνλα. 

  iii. κόλν ζηα άθξα ηνπ κηθξνύ άμνλα θαη ζην έλα άθξν ηνπ κεγάινπ άμνλα. 

  iv. ζε νπνηνδήπνηε ζεκείν ηεο  C  εθηόο από ην έλα άθξν ηνπ κεγάινπ άμνλα. 

Δπηιέμηε ηε κνλαδηθή ζσζηή απαληήζεηο αηηηνινγώληαο ηελ απάληεζή  ζαο. 

 

18. ΘΕΜΑ_4_22273 

Γίλεηαη ε έιιεηςε κε εμίζσζε    
2 2x y

1 1 .
9 4
   

 α)  Να πξνζδηνξίζεηε δηθαηνινγώληαο ηελ απάληεζή ζαο ηηο ζπληεηαγκέλεο : 

  i.  ησλ ζεκείσλ πνπ ε έιιεηςε ηέκλεη ηνπο άμνλεο x x y y  . 

  ii.  ησλ εζηηώλ Δ θαη E  ηεο έιιεηςεο. 

 β)  Να βξείηε ηηο εμηζώζεηο ησλ επζεηώλ πνπ δηέξρνληαη από ην ζεκείν  A 0,4  θαη εθάπηνληαη ζηε θακπύιε 

πνπ πεξηγξάθεη ε εμίζσζε  1 .  

 

 

 

 


