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ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ  Γ      ΓΥΜΝΑΣΙΟΥ         ΑΛΓΕΒΡΑ 

    Φυλλάδιο ΑΛ.2 

ΚΕΦΑΛΑΙΟ A .1.5  . 
Ταυτότητες  

 

1. Χρησιμοποιώντας τις  αξιοσημείωτες ταυτότητες  να βρείτε τα αναπτύγματα 

στα παρακάτω   

1.1. (x+3)2 = 

1.2. (ψ-2)2 =  

1.3. (x+1)2= 

1.4. (α+
2

3
)2= 

1.5. (x+
1

𝑥
)2= 

1.6. (
𝑥

3
+

𝑦

2
 )2= 

1.7. (2x-3)2= 

1.8. (x+2ψ)2= 

1.9. (4x-3ψ)2= 

1.10. (x+3)(x-3) = 

1.11. (2x-1)(2x+1)= 

1.12. (4x-3ψ)(4x+3ψ)= 

1.13. (x-
2

𝑦
)(x+

2

𝑦
)= 

1.14.   (
𝛼

2
−

𝛽

3
) (

𝛼

2
+

𝛽

3
) 

1.15. (χ+2)3 = 

1.16. (χ-1)3 =  

1.17. (3x-2)3= 

1.18. (
𝑥

2
 - 3)3 

2.  Να απλοποιηθούν οι παραστάσεις: 

α) Α=  2(𝑥 − 2)2 − (𝑥 + 3)2 − (𝑥 − 2)(𝑥 − 3)  (Απάντηση:  Α= −9 𝑥 − 7  ) 

β)  B =   (3𝑥 − 4)2 + (3𝑥 + 4)2 − 2(3𝑥 − 4)(3𝑥 + 4)  (Απάντηση Β  =  64. )  

3. Να αποδείξετε τις παρακάτω ταυτότητες: 

α) (𝑥 − 1)(𝑥 + 1)3 − 2𝑥(𝑥 − 1)(𝑥 + 1) = 𝑥4 − 1 

β)    (𝛼 − 3𝛽)2 + (3𝛼 + 2𝛽)(3𝛼 − 2𝛽) − (3𝛼 − 𝛽)2 = 𝛼2 + 4𝛽2 

γ)  𝛼(𝛼 + 3𝛽)2 − 𝛽(𝛽 + 3𝛼)2 = (𝛼 − 𝛽)3 

4. Σε ένα τρίγωνο ΑΒΓ είναι ΒΓ = 𝛼2 + 𝛽2 ,   ΑΓ = 𝛼2 − 𝛽2 ,  ΑΒ = 2αβ . Να  

αποδείξετε ότι το τρίγωνο  ΑΒΓ έχει την γωνία Α ορθή. 

5. Αν 𝑥 + 𝑦 = 1   𝜅𝛼𝜄 𝑥 ∙ 𝑦 = 1 ,  να υπολογίσετε τις παραστάσεις : 

α)    𝑥2 + 𝑦2  β) 5𝑥2 − 6𝑥𝑦 + 5𝑦2 

6. Αν 𝑥 +
1

𝑥
= 5 , να υπολογίσετε τις παραστάσεις :   

α) 𝑥2 +
1

𝑥2   β)  𝑥3 +
1

𝑥3 

7. Να υπολογίσετε τις παραστάσεις : 

Α = (𝑥 − 1) ∙ (𝑥 + 1) ∙ (𝑥2 + 𝑥 + 1) ∙ (𝑥2 + 𝑥 − 1) 

B =  (𝑥4 + 1)(𝑥2 + 1)(𝑥 − 1)(𝑥 + 1). 
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Γ = (α – 1)2 – 2(α2 – 1) + (α + 1)2    

Δ = (3 –x)2 + (3 + x)2  - 2(x2 – 9)    

8. Δίνεται η παράσταση Α = (𝑥 + 𝑦)2 + (2𝑥 − 𝑦)2 − (𝑥 − 𝑦)(𝑥 + 𝑦) − 𝑥2 

α) Να αποδείξετε ότι Α = 3𝑥2 + 3𝑦2 − 2𝑥𝑦  

β) Αν 𝑥 = √2 − 1 και 𝑦 = √2 + 1 , να δείξετε ότι Α =16 

9. Αν  223     και     223  τότε : 

α) Να υπολογίσετε τις τιμές των παραστάσεων Α , Β 

β) Να δείξετε ότι η τιμή της παράστασης    είναι ίση με 1 
 
10. Με τη βοήθεια της ταυτότητας α2 – β2 =(α – β)(α + β) να υπολογίσετε τις 

τιμές των παραστάσεων: 
  Α = 2002 – 1902     Β = 1112 - 112    Γ = 472 – 432   
 
11.   Με τη βοήθεια  των ταυτοτήτων   να υπολογίσετε τις τιμές των 

παραστάσεων:      Α = 992 + 198 + 1  ,     Β = 10012 – 2002 +1   
 
12.  Να υπολογίσετε τις τιμές των παραστάσεων: 

α)  𝛢 = (√5 − 1)(√5 + 1)  β)  Β = (√11 − √2)(√11 +  √2) 

γ)   Γ = (2 ∙ √3 − √6)(2 ∙ √3 + √6)   δ)  Δ = 
2∙√3−3√7

√5
  

2∙√3+3√7

√5
  

 

13. Αν α= √8 + √2  και β = √8 − √2   να αποδείξετε ότι : 
α)  𝛼2 + 𝛽2 = 16  β)  𝛼2 + 𝛽2 − 𝛼𝛽 = 14  

 

14. Να αποδείξετε ότι το τρίγωνο με πλευρές  2 + √2  , 2 −√2 και 2 ∙ √3 είναι 
ορθογώνιο 
 

15. Αν για τους αριθμούς α , β γνωρίζουμε ότι: α + β = 5  και α – β = 3  να 

δείξετε ότι αβ = 
2

1
 και να υπολογίσετε το άθροισμα τετραγώνων των α, β. 

 
16. Να υπολογίσετε την τιμή της παράστασης: 

 10099.........654321210099........654321 22222222 

 
17. Να αποδείξετε ότι: 

α)        3
333     β)      3

333
 

18.  Το άθροισμα δύο αντίστροφων αριθμών είναι 22  .  
Να υπολογιστούν :  
α) Το άθροισμα των τετραγώνων τους. 
β) Το άθροισμα των κύβων τους  
γ) Το τετράγωνο της διαφοράς τους και η διαφορά τους. 
 


